Diagrama de Voronoi

El diagrama de Voronoi, DV(S), d’un conjunt no degenerat de punts S, en una particié
del plaformada per un conjunt de cares Vi, ..., V,, unaper acadapunt de S LacaraV;,
laregié de Voronoi ddl punt s, esta formada pels punts que disten de s menys o igua
que de qualsevol atre punt de S. Cada aresta de DV(S), adjacent a dues cares, €s un
segment, semirecta o rectainclosa alamediatriu de dos punts de S, Un vértex de DV(S)
pertany a tres cares, per tant té grau tres, i correspon a la interseccié de les mediatrius
determinades per tres punts de S, que per tant son els tres punts més proxims a vertex.

Unaregi6 V; ésno afitada s i solament si €l punt s és de CH(S).

Considerarem el diagrama de Voronoi DV(S) un graf planar, tot i que algunes de les
seves arestes sOn semirectes 0 rectes en comptes de segments, ja que ens podem
imaginar que les arestes no afitades tenen un extrem en un vértex coma situat al punt de
I"infinit.

Si S té n punts, donat que € diagrama de Voronoi DV(S) és un graf planar amb
exactament n cares, e nombre de vertexsi arestes de DV(S) son tambe d’ ordre O(n).

Construirem €l graf dual de DV(S) prenent com avertex dual delacaraV; € punt s de
S que la determina. Com gue els vértexs de DV(S) son de grau tres, les cares del graf
dual son triangles. La circumferencia inscrita a un triangle del graf dua no conté cap
altre punt de S (els vertexs del triangle son €ls tres punts de S més proxims a
circumcentre), per tant €l dual de DV(S) éslatriangulacio de Delaunay DT(S).

Diagrama de Voronoi i triangulacio de Delaunay.

Algorismes de calcul del diagrama de Voronoi [Mount, 4M’g]

Hi ha diversos algorismes (escombrat, incremental, ...) que calculen VD(S) en temps
O(nlog n) i espai O(n), apartir dels quals es pot calcular DT(S) en temps O(n).



